MATEMATIQUES Ir BATXILLERAT

GEOMETRIA ANALITICA 2D

1.- Donatselsvectorsa= (1, 0) i b= (3, -1) determineu elsvectorsa+ b, a- b, 2a+ b, 2(3a+ b)
2.- Dividiu el segment d'extrems A(-2, 2) i B(4, 4) en tres partsiguals.

3.- Demostreu que elspunts A(1, 2), B(4,5) i C(5,6) estan alineats.

4.- Trobeu I'angle que formen els vectors (2,3) i (-3,4).

5.- Determineu m per tal que el vector (2,m) sigui perpendicular a (3,3)

6.- Donats elsvectors a= (3,4) i b=(-1,2) determineu: a) producte escalar b) modul deai b
¢) modul deat+b  d) son perpendiculars?

7.- Trobeu un vector unitari perpendicular a vector (3,4).

8.- Classifiqueu € triangle que té per vértex A(0,0), B(2,1), C(1,2).
a) segonselsangles b) segons els costats

9.- Trobeu en forma vectorial, paramétrica, continua, explicita, implicitai canonica de la recta que
passapelspuntsA(1,2), B(2,-3)

10.- Donada la recta 3x + 2y - 1= 0 escriviu-la en les formes paramétrica, continua, explicita i
canonica.

11.- Trobeu I'equacié de la recta que passa pel punt (1,1) i forma un angle de 120° amb I'eix x
positiu.

12.- Trobeu I'equacio de larecta que passapel punt (-8,-3) i per lainterseccié de les rectes
2X-y=1 i 3x+2y=26

13- Trobeu I'equaci6 de larectaque és paral -lelaalarecta 3x + 2y - 1=0i que passa per |'origen de
coordenades.

14.- Trobeu I'equacio de la recta que passa pel punt (-2,0) i ésnorma alarecta que té dabscissai
ordenadaal'origen elsvalors 2i 3 respectivament.

15.- Donades lesrectes x + ay + 1 =0 3x + y + b=0 determineu ai b perqué siguin paral-leles
entresi.

16.- Busqueu elsvalorsm i n perque lesrectes 2x + 2y - 5=0 i mx -7y + 7n =0 siguin coincidents.

17.- D'un paral-lelogram ABCD sabem €ls punts A(8,2), B(0,0), C(5,6). Busqueu €l quart vértex D
i lesequacionsdelesdiagonals.

18.- Trobeu I'equaci6 de larecta que passa pel punt (0,2) i és perpendicular alarecta
3X-2y +1=0

19.- Busqueu les coordenades del punt que equidista de I'origen de coordenades i dels punt:
P(4,3) i Q(2,-5).

20.- Trobeu ladistanciadel punt (0,2) alesrectes: @) 3x - 4y -2=0 b) y=2x+1 ) x=t y=2 +1
21.- Trobeu ladistanciaentre les rectes 2x + 3y + 4=0, 4x + 6y + 4=0

22.- Trobeu C alarecta3x -y + C=0 perqueladistanciaalarectapara lla3x - y + 1=0sigui 2
23.- Busqueu les equacions de les rectes que passen pel punt (2,1)i disten 6/O13 del punt (2,-1).

24.- Busqueu I'equacié de cada una de les rectes paral-leles alarecta 3x - 4y + 4=01i que distil
d'ellaunaunitat.

25.- Trobeu I'angle que formen lesrectesx - y=0i 2x -3y + 1=0
26.- Trobeu I'angle que formen lesrectes 3x - y+ 1=01i -x -y +1=0

27.- trobeu I'equaci6 de la recta que passa pel punt (-2.4) i que forma un angle de 135° amb |
rectay -2x =0

28.- Un triangle té de vertex A(1,2), B(3,1) | C(-3,0). a)Trobeu |’areadd triangle. b)Trobeu €
perimetre.

29.- Busgueu la mediatriu del segment determinat pels punts d'interseccié de larecta x + 2y -
4=0i €ls eixos de coordenades.

30.- Trobeu I'equaci6 de la recta perpendicular a larecta2x - 3y +7=0 i que passi pel punt mi
del segment determinat pels punts(-4,2) i (0,0).

31.- Busqueu |'equaci6 de larecta que passant pel punt d'interseccio de les rectes d'equacions
2r>r<]2 -y+2=0 i x -y+1=0 formi amb els eixos de coordenades un triangle d'areaigua a 3/:
c

32.- Busqueu un punt situat alarecta3x - by + 25=0 que equidisti dels punts A(3,4) B(7,8).

33.- Enlarecta 3x + 4y + 1=0, calculeu els punts que distin del punt d'abscissa x=1 d'agquest:
rectaun longitud igual a5 unitats.
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LLOCS GEOMETRICS | CONIQUES

1- Quinaésl'equacio de lacircumferenciaqueté el centreen el punta(-2,3)i radir=3
2- Quin és el centrei € radi delacircumferenciaquetédequacio: x2+y2+4x-4y -1=0

3- Determina si els punts B(-1,3) i C(0,2) son interiors, exteriors o pertanyen a la
circumferenciadel problema anterior

4- Lamateixa pregunta pels mateixos puntsi referit ala circumferénciadel problema 1
5 Trobal'equacié d'una el lipse queté el semieix principal 4 i unaexcentricitat 0,5.

6- Donadal'el lipse a=4 i b=3, determinal'excentricitat

7- Determinal'equaci6 de la circumferéncia que passa pels punts A(2,0), B(-1,0) i C(0,3)
8- Quinaés|'equaci6 de lacircumferenciaque té de centre A(-2,-2) i passapel punt (0,0)

9.- Determinalainterseccié de la circumferéncia ¢ +y 2 = 9 amb I'el lipse d'equaci6

2 2
X_+y_:1

16 4
10- Calcula @ lloc geometric dels punts del pla que equidisten de larectay==2 i dd punt A(0,2).
Quinafiguraobtens?

11- Calculad lloc geométric dels punts del pla que equidisten dels punts A(3,4) i B(-1,2).

12- Trobael lloc geometric dels punts del plalarad de distancies dels quals als punts A83,0) i B(-
3,0) ésigua a1/3.

13- Cdculal’equaci6 de I'él lipse els focus de la qual son els punts F(3,0) i F (-3,0), sabent quela
sumade distancies d’ un punt qualsevol alsfocus és 10.

14- Estudia la posici6 relativa de les figures
a) X+y2+ax-2y-4=0 b) x°+y?+2x-4y-20=0
2x-y=4 x2+y2-2x-2y-18:O
15.- Calculeu lapoténciadel punt (5,4) respecte de lacircumferéncia x@ +y? +4x+2y=11

Uentsi, si estallen, calculan €s punts de tall:

16.- Trobeu I'eix radical deles circumferéncies ) +y? +4x-6y=4 i ¥ +y?-2y=3

17.- Trobeu el centreradical delestres circumferéncies segiients:
X +y?-Ax-6y+12=0 X +y® -6x+6y+14=0 ¢ +y? +6x+4y+4=0

18- Trobeu I'equaci6 de lacircumferénciatangent ax? +y? +4x-6y=-4 i que tingui e centre en
e punt (0,0)

19-- Trobeu I'equaci6 de lacircumferénciatangent ax® +y? +4x-6y=-4 i quetingui el centre en
e punt (0,3)

TRIGONOMETRIA

1.- Expresseu en graus els angles que a continuaci6 es donen en radiant:
ap2 bp3 cp6 db5p6 e1 f)3p g 2p3

2.- Expresseu en radiant €ls angles que a continuaci es donen en graus.
a)30° b)l15° c¢)270° d)225° ¢ -240° f)540°

3.- Expresseu en funcié dels angles de 30°, 45°i 60°, el sin, cosi tg delsangles:
a) 120° b)150° c)225° d)240° e) 300°

4.- Expresseu en funcié dels angles del primer quadrant:
a) sin 237 b) cos 260 c) tg 306
f) cotg 125 g) sin9l h) tg 350

d) cos 100
i) cos 284

€)tg 130
j)sin359

5.- Expresseu enfuncid deai b (sin50 = ai cos20 = b) les seglients expressions:
a)sin230 b)cos230 c)tg230 d) cos 340 e) tg (-20) f)sn70
g) cos40 h) sin 130 i) cos 340

6.- Sabent quesin A =0.6, trobeu cosA, tgA, cotg A, seCA, i cosec A.

7.- Sabent quecosB =-1/3trobeusin B, tgB i sec B

8.- Sabent quetg C = -0.5, trobeu les altres raons trigonomeétriques de I'angle C

9.- Sabent que tg x=-2 i que és un angle del ®gon quadrant, determina les altres raon:
trigonométriques

10.- Determinaels angles x que satisfan les seglients relacions:

a) sinx=0.94 b) snx=0 csnx=-0.77 d)sn2x=-1
11.- Determineu els angles x que satisfan les seglients relacions

a) cosx=05 b) cosx=-05 c¢)cosx=-1 d) cos 3x=0
12.- Determineu els angles x que satisfan:
a) snx=0.64 b) tgx=-0.36 C) tgx=2.75 d)tg2x=0
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13.- Determineu aquells angles compresos entre 0 i 360° que compleixen les relacions:
a) x=arcsin (-0.77) b) x=arccotg (- 1.19) c¢) x=arccosO
d) x=arccos (-0.2) e x=arcsec2  f) x=arcsin (1/2)

14.- Determineu X en les seglients relacions:
a8 sinx=sn30 b) cosx =cos120 ¢) cosx=cos 20
d) tgx=tg100 e) cosx= cos (-50) f) cos 2x = cos 40

15.- Trobeu €l valor del'angle x en les seglientsigualtats:
a) cos (x/2) =cos 30 b) sin (x+30)= cos (2x) ¢) cos (2x+20) = cos (x-20)
d) sin 2x = cos (x30)

b) sin x =2 cosx
d) sin 2x = cos

16.- Trobeu €l valor del'anglex: &) cos (30-x) = cos (2% 60)

c) tg 3x =tg (x30)

(x-30)

17.- Trobeu €l valor de les expressions a) cos2x - 4sinx S x=90°
b) sin?x + cos’x + tg’x s x=180°
c) tg?x (1+ sin®x) S x=0°

(tg X + cotg x ) 2 = sec’X . COSe’X

sin®x- sinzé

cos*x - cos“x

18.- Demostreu la seglient identitat

19.- Demostreu laidentitat

20.- Aplicant lesférmules d'addicio d'angles (sin (at+b) etc...) simplifiqueu
a)sn(90+a) b) cos (90 + @)

21.- Sabent que a, ci b son tres angles que sumen un recte demostreu que:
tgatgb + tgh.tgc + tgatgc =1

22.- Demostreu laigualtat segiient:  cos (a+b) cos (a-b) = cos’a- sin’b

23.- Demostreu quesi A, Bi Csdnelsanglesduntriangle tgA +tgB +tgC =tgA tgB tgC

24.- Demostreu que si ABC ésun trianglerectanglellavors  sin?A = sin?B +sin’C

25.- Demostreu laidentitat: cotg a- tga — o2
cotg a+tg_aCO a

26.- Demostreu la identitat:(cosec x+ cotg X)(cosec x-cotg X)=1

. it
27.- Demostra quet g - 2 tggx/Z; _ 1-tg° (x/2)
1+tg?(x/2) 1+tg? (X/12)

28- Demostraque: sinSarsina_ 1+2cos?2a
sin3a-sina

29.- Transformeu en productes les expressions

a) cos 36 + cos 48 b)1+sinA c)sinA +sin3A +sin9A -sinbA

30.- Transformeu en productes les expressions
a) Sin4A +sin2A +sin12A-sin6A b)cosa+cos3a+2cos2a c) 1+tg25

31- Demostraque:  (cosa+ cosb)® + (sina+ sin by = 4 cos® asb

32-Demostreuque: tg2x+sec2x + sinx+cosx = 0
SinX - cosX
33.- Expressasin 3ai cos 3aen funcid desinai cosa

secasecbtc’qsec%cosecb

34.- Demostreu que cosec (a- b) =

35.- Trobeu elsangles X tal que 360 £ x £ 720 i que satisfan lesrelacions: )
a)cos2x=058 b)tg(x/2)=-1 c)cotg(x/3)=0 d)sinlOx=-1 €)secdx=-2Q2

Resoleu | es seglients equaci ons trigonometriques

36.- sin2x=2cosx 37-sin4x=sin2x 38-sinx+cosx=0 39.-sec?z+tg?z=6

40.- cotg>x =cosec X 41.- secx=1-2tg>x 42-4cotgdt+12cosect+1=0

43-2snx-secx=0 44.-sinx +cosx = 2 45.- sin 3x = cos X

48-2sinx+cos2x=1

46.- sin (x/2) + 2 cos X = 3 47.- sin®x + cos 2x = 1

49-tgx +3cotgx =4 50-tgxtg2x=1 51.- tgzx-tgx + 3cotgx3=0

52.- tg(x-45)+tg(x+45)=2cotg X 53.- Sinbx+sindx = 2 sindx 54.- sin6x-sindx = 2cosbx CoS X
55-sinx +CcosX =secX 56.-3cosx - 1 +tg? (x/2) =0 57.- 25in*x-4c0s’x+sin2x=0
58.-C0S2X - COSX = Sin (X/2) 59.-sin9x +sin5x +2sinx =1 60.- CBtgx = 4 sin’x

61.- Resoleu el sistemadequacions sin(x+y)=1
sn(x -y)=05

62.- [dem sin?x + cosy = 0.75
cos’x-siny =0.75
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63.- Idem X+y =90
snx+siny =06/2
64.- Idem snx+siny=3/2
cosx?y:('iB/Z
65.- idem X -y=45
tgx = cotg y
66.- idem sinx cosy = 3/4
cosx siny = 1/4
67.- Resoleu les inequacionstrigonomeétriques @) sinx < 0.18 O£ x£360
b) sin2x >0 O£ x£ 360

cjsnx+cosx>0 O0O£x£360
Eliminaz en les seglients parelles d'equacions:
68- x=sinz y=cosz 69.-x=acosecz y=hcotgz
70.- x=1-sinz y=1+cosz 71-x=2tgz y=3c0sz
Demostrales seglientsidentitats
72.- (Se2x + tg2x)(cosec®x + cotg?X) = 1 + 2sec?X CoSec?X

73.- (1 + sin x +cos x)2 = 2(1+ sin X)(1+ cosx)

74.- cosec A — sec?A
cosecAsinA
— —
75 cotga.cotgb - 1 - cotg(ath)

cotga+cotgb
76.- (sina+cosA)(sinB + cosB) =sin(A+B) + cos (A- B)
77- sin(x +60°) = sin (120°- X)
78.- Demostraque sin 3A = 3sinA-4sin’A

79- Resol I'equacioé sinx +2 cosx = 1 amb lesformules de I'angle meitat tg(x/2)

80.- Expressa 3cosx + 4 sinx enlaforma m cos(x-s). Trobaelsvalorsdemi s
81-idem & 4sinx -3 cosx b) cosx +3sinx
82.- Resol I'equacid sin x + 2 cos x = 1 aplicant latécnica de I'exercici 81
83.- Expressacom asumao diferéncia &) 2 sin 2x cos x
b) -2 sin x sin 3x

C) 2 cos 3x cos 2X

84- Demostrales seglientsidentitats:  a) (1-cosA)(1+secA)=sinA.tgA

b) (cosec A-sin A) (sec A-cosA) = 1/(tgA +cotgA)

85- EliminaA delesigualtats: &) x=2cosA  b)x=seca C) X=2+tga
y=3sinA y=tga y= 2cosa

86- Resol |es equacionstrigonomeétriques:

a) 3sec -5tgx -4=0

b)2cosx -sinx=1 (entre0i 360)
C) secx +gx = 6

d) 4cos?x + bsinx = 3

€) tgx +3cotgx =5secx

87- Demostralaseglent identitat: a) cotg A +tg A =sec A.cosecA
b)cosA + snA

1tg A 1-cotgA =sin A + cosA

83- Resol les equacionstrigonomeétriques. a) 5cosx -4 sin2x =2 h) 4secx - 3tgx =5

89 Simplificaz @) 1-sec2A b) sinx + cosx
1-cosec?A COSX  sinx

90- Demostrales seglientsidentitats: &) tg?A + COPA = (SecA - SinA)(SinA +secA)
b) (sec?A +tg?A)(cosec?A + cotg?A) = 1 + 2 sec?A.cosec?A

91- Resol les equacions seglients (per angles compresos entre 0 i 360°)
a) cos (45°- X) =sin (30° + X)
b) 3 sin x = cos (x +60°)
) sin (x +60°) = cos x

92- Resol lesequacions: @) cos2x + 3sinx =2
b) cos 2x = sinx
€)sin2x - 1 =cos2x
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GEOMETRIA TRIGONOMETRICA

1.- Resoleu un triangle rectangle isoscel es que té el s catets de 30 m.

2.- Una ermita es troba en una plaga horitzontal plana. A 100m del peu del campanar una persona
veu la punxa del campanar amb una visua que forma un angle de 10°. Calculeu |'altura del
campanar.

3.-Unrombetélesdiagonalsde 10i 8 m. Trobeu els seus angles.

4- L'altura relativa a la hipotenusa d'un triangle rectangle val 30 cm i la hipotenusa val 80 cm.
Quan valen els catetsi elsangles.

5.- La hipotenusa d'un triangle rectangle val 10 cm i la projeccio d'un dels catets sobre ellava 6.4
m. Calculeu els catetsi elsangles del triangle.

6.- Un triangle rectangle té una &rea de 20 cn. La hipotenusa amida 10 m. Quant mesuren s
angles, els catetsi les projeccions d'aguests sobre |a hi potenusa?

7.- Trobeu |'area d'un trapezi rectangle que té bases de 10 i 12 m i sabent que un dels angles val
60°.

8.- Untriangle equilater té un costat de 20 cm. Quinaéslasevaarea?

9.- Un poligon regular de 6 costats (hexagon) té un radi de 20 cm. Quinaéslasevaarea?

10.- Trobeu I'area d'un poligon regular de divuit costats que té un perimetre de 36 cm.

11.- Demostraque ladiagonal d'un ortdedre de a, bi ¢ de costats compleix que d? = & +b? + ¢?

12.- La hipotenusa d'un triangle rectangle val 104 m i I'altura corresponent a la hipotenusa val 40
m. Trobeu elsanglesdel triangle.

13- El radi de la circumferéncia circumscrita a un triangle rectangle és de 200 m i un dels catets és
de 30 m. Caculeu I'area del triangle.

14.- Resoleu € triangle A= 40° B=70° a= 300m
15- idem A=110° C=20° b= 350m
16.- i[dem a= 100m b= 200m A= 20°

17.- [dem a=28m b=20m C=40°

18- idem b=20m c=38m A= 130°

19.- idem a= 100m b=120m c=60m

20.- i[dem a= 360m b= 230m A=30°

21.- idem c=340m b=290m B=20°

22.- Resoleu €l triangle i I'area del triangle a= 1112 b=c=856
23.- Demostreu que I'aread'un triangle ABC és S=(bcsin A)/2

24.- Demostreu que |'area d'un triangle és igual S= p.r essent p la meitat del perimetrei r € rad
delacircumferénciains-crita.

25.- Trobeu lalongitud de cadadiagonal d'un paral.lelogram de costats 30 i 40 mi sabent que ul
delsangles ésde 45°.

26.- Trobeu |'area d'un pentagon inscrit a una circumferéncia de 200m de radi.
27.- Trobeu I'aread'un decagon inscrit auna circumferéncia de 120m deradi.

28.- Trobeu I'aread'un octdgon circumscrit a una circumferéncia de 30m de radi.
29.- Trobeu I'area d'un sector circular de 120° i radi 20 cm.

30.- Trobeu I'area d'un segment circular de 60°i radi 16 m.

31.- Trobeu I'angle que formen les diagonals d'un cub.

32.- Trobeu € volumi I'aread'un con recte de 10 m d'aturai 15 m. de generatriu.
33.- Trobeu I'areai el volum d'un con recte de 5 m deradi i 12 m de generatriu.

34.- Trobeu & volum i I'arealateral d'un cilindre inscrit en una esferade 10 m de radi sabent qui
el radi delabase del cilindre ésde 3 m.

35.- Trobeu € volum i I'area d'un cilindre circumscrit aunaesferade 10 m deradi.
36.- Trobeu el volum d'un cilindre de 3 m de radi sabent que la seva area és de 160 nf.

37.- Trobeu I'areai d volum d'una esfera circumscrita a un con de 12 m de generatriu i 10 n
daltura.

38.- Trobeu el volum d'una esfera de superficie 30 nf.
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39.- Una piramide regular hexagonal té 10 m d'aresta lateral i € perimetre de la base és 10 m.
Quinesson l'areai el volum.

41.- Trobeu el volum d'un tetraedre de 60 nf d'area.
42.- Trobeu & volum d'un octaedre de 1 m d'arestalateral.
43.- Trobeu I'aread'un rectangleinscrit en un triangle de 20 cm de base i 30 cm d'altura

44- Determinal'area un poligon regular de 9 costats que es trobainscrit en una circumferénciade 2
m de radi

45 Demostral'aread'untriangle ABC és S=%2ab sinC

46- Determina I'area d'un segment circular de radi 2 m amb un angle del sector corresponent de
110°

47- Demostra que la suma dels angles d'un poligon de n costats és, expressat en graus: 180(n-2)

48 Un sector circular de 100 cnf d'area té 2 radiants d'angle. Amb ell fabriquem un con de
revolucié. Quin serael seuvolum?

49- Trobeu |'areadel cercle circumscrit aun triangle isdsceles de costats 6, 61 4 cm.

50- Les bases d'un trapezi rectangle son 3i 5 cm i l'atura val 4 cm. Quin valor tenen els seus
angles?

51- Un parallelogram té de costats 4 i 5 cm i la seva area és 15 cnr.
a) Quant valen els seu angles
b) Quant valen lesdiagonals
¢) Quant valen els angles que formen les diagonal s

52- Trobael volum d'un con d'arealateral 5pi d'areatotal 6p
53.- Un decagon regulaté 80 cn? d'area. Quinaés|'areadel cercle circumscrit.

54.- Un triangle rectangle es troba inscrit en una circumferéncia de 4 cm de radi i té una area 8
cn?. Quant valen els catetsi els angles?

55.- Una piramide regular octogonal rectaté labase circumscritaaunacircumferenciade 20 cm de
radi i I'altura es de 40 cm. Determineu:

a) El volum delapiramide

b) L'aresta lateral

56.- Untriangleté el costat a= 12 cmi elsangles A=120°i B=40°. Trobeu |'areai lestres altures

57.- Trobeu e volum que engendra un triangle rectangle d'hipotenusa 12 cm i un dels angle
aguts de 30° quan giraentorn del catet més petit 360°

58.- Un con es troba inscrit en una esfera de radi 20 cm i la seva altura és 30 cm. Determine
I'arealateral.

59.- Trobeu les tres alturesi els tres angles d'un triangle de costats a= 20 cm b=22cmic=2
cm.

60.- Trobeu I'area d'un segment circular d'una circumferéncia de radi 20 cm sabent que le
longitud de |'arc corresponent és de 20 cm.

INTRODUCCIO A LES EQUACIONS TRIGONOMETRIQUES:

Ve

. 1
1) sinx=— 2) COSX=— 3) tanx=1
2 2

4 sin2x = - 5) COS— =- 6) tan(x- 30)=+/3

N
w | x
NS

7) 2sin(2x- 60)=-+/2 8§ 4005(2- 45) =- 24/3 9) - 2tan(x+30) =+/3
10) sin3x=sin(x- 30) 11) cos(x- 45) = cos(3x) 12) tan(x- 30) =tanx

13) SINX=CO0SX 14) tanx=cotan X 15) sec(X) = Ccosec X
16) SINX=Cc0S2X 17) sin*x=1 18) 4cos? (x- 30) = 2
19) Sin® X =sin x 20) cos®(x- 30) =cos(x- 30) 21) tan® x = 2tan X

22) 3sinx+4cosx=1 23) Sinx+cosx=1 25) cosx- 3sinx=-1

26) tan x+cosx=1,7 27) 6cotan(x- 30) =5 28) secbx=3
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NOMBRES COMPLEXOS

1-Cdedleu &) (2-3) (3-2) b) (1-1) (2 +i) - (2- 4i) (3- 4i)

2.- Calculeu: 1+2 r +3-i= 3- (1-2)P-(@+2)Y°= 4- (2-3)@+2)(-Di
+ 2
5.- Trobeu e modul i I'argument (expressar en forma polar) el's segiients complexos:
a) 3+ 4i b) 2 - 2i c)-1-i d)O3-i

6.- Expresseu en formabindmicaelscomplexos. @) 2 150 b)lge €3¢ d)2z%
7.- Trobeu les solucions de I'equacié de segon grau: Z-2z+2=0
8.- Trobeu les solucions de |'equaci 6 de segon grau: Z-(Gi-7z+(6+17)=0

9.- Expresseu en forma bindmica els complexos en forma trigonomeétrica:
a) 2(cos 90 +i sin 90) b) 1(cos 180 + sin 180) ¢) 3(cos 135 +i sin 135)

10.- Donats els complexos z= 3 g 2= 2(cos 120 + i sin 120) z= -i. Efectuar en forma polar les

seglients operacions: azzn b) z1/z, C) 21./z73 d) zz/z7

11.- idem: a) (z)? b) (2,)® ) (z)® 12.- Trobeulesarrelscinquenesde -i.
13- Aplicant e binomi de Newton efectuar lesoperacions:  a) (1-1)°  b) (1+i)®

14- Resoleu I'equaci6 (z+i)*-(z-i)* =0

15.- Aplicant laféormulade Moivretrobeu: a)sinba  b)cosb5a c) cos4a d) sinda
16.- Trobeumi nde maneraque (m+ 2i) (4-ni) = 18—

17.- Trobeu mi n de maneraque (1 + ni)®>=- 3+ ni

18.- Trobeu un complex que sumat amb (1 +i)/(2 - 2i) donade modul 2 i argument 45°.

19.- Trobeu dos compl exos conjugats que difereixen 6i i que el quocient ésimaginari pur.

20- Trobeu z sabent que 2 =27 21.- Trobeu les arrels quartes del complex -4 + 4iCB

22.- Trobeu les arrels cinquenes de la unitat real. 23- Resoleu l'equacié Z2+Z +z+1=0

24.- Resoleu I'equacié Z2-1=0

26.- Trobeu I'equaci 6 de segon grau que té per arrels 2 + 2i, 3 +1.

25.- Trobeu I'equaci6 de segon grau queté per arrelsi, -i.

DOMINI, COMPOSICIO | FUNCIO INVERSA

Determineu el domini de les seglients funcions

1- f(x)=In (€ +2) 2- (%) = In (x-4) 3- f(x) = In (@-x+1)

4-f(x)= (& + 2x + 1) In(x3) 5.- f(x) = sin? (x-2) 6.- f(x) = sin( U/x)

X+3 X-4
7- f(x) = 8- f(X)= ———  9- f(x)= Vx*- 4
X X?- 4 * X2 - 4x+3 *
Calculeu lesfuncionsinverses de les funcions seglients

10~ f(x) = 2x-4 11- f=2X4 12- f(x)=X*4
X 2X+2

13- gx) =+ /X 14- gx=In(x- 3) 15- g(x)= In(2- 3x)

16.- y=e>*1 17- y=arcsinx 18- f(x) = sec x

Donades lesfuncions f(x) = 2X - 2 2x- 2g(x) =X
seglients funcions compostes

19- 'y =f(g(x))

22.- y=h(f(9(x))

h(x) =Inx determineu les

20 y =g(g(x)) 21.- y = h(f(f(x))
23- h(h™(x)) 24-  y=g(h(x))

Representales segiients funcions definides atrams

i X X <-1
12x+3 x £4 T 2
25- f(X)={ 26.- g(X)=ix -1lExXE2
T1x-1 x>4 i
4 X>2

TIPUS DE FUNCIONS | LES SEVES TRANSFORMACIONS

Representa | es seglients funcions (sense cal culadora) de forma esquematica
27- y=¥% 28- y=In(x) 29- y=In(x-3) 30- y=¢
31- f(x) =sinx 32.- f(x) =cosx 33.- f(x) =tg x

3A- f(x) =] x| 35- f(x) =¥ -1
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LIMITS: 3. 2x% - 3x 3ax3 - _a@sx’ -3 2x*- 10
15) I|m2—3: 28) |imM = 41) ||mg X X =
LIMITS INFINITS: x®¥ 2% - By x®¥ 3[5y3 3y X® ¥ 4x X g
’ 2 3 2 .
1) lmGX- 4% +2x- 3) = AX°- 2% - 4AX 20) lim ¥X - 3X _ ) lim X X9
X® ¥ 16) Ll(glw— x®¥ .[yx-3 xX®¥EX- 3 X- 1@
2 lm(-4x +3x*- 5) =
X® ¥ 7 lim 3x%- 6x° _ 0 lim X2 - 3X _ .
3 lim 3x+1_ x®¥ Ax - 553 ® ¥ NS ) "maelx- 3 6x - 3xg:
xe¥ X 2 2 X®¥g 5X2 5 B
249 18 fim |2 3X 3ty fim | 2X 3 = 3 4
4 lim A" +2X _ ¥\ 16x- 3 ¥\ - x- 3 w "ma@fx- 5 5x' 0_
®¥ 3 - 3 - 4 1 ) x®¥§ 3x-1  x+25
5 lim = x®¥ L[Gy im —X__ = . a8X°- 2x 4x-5x"0
) Y® ¥ 5X2 _ 5X 5X 3 32) !('(Ql X- 3 45) )|(|£f;|‘§ 3X - ~ ::
6 lim X 22X _ 2y lim3 2 X - X .0
X® ¥ 5X2 _ 3X5 x® ¥ 27X3- 3 X2 -5 46) |Im%4x ) %g:
- 2X3- 4x - A3x*- 2x _ im_ X - X®¥g3x- 3 3%
DO Texe3 A e ok B X : :
X X _ X B . - 0
4 7 5 3 2 2 l 2 X X5 47) ||m%(2 1_ 5X i:
8 im X = 9X™ +2X° + _ 2) im 5x- 3x _ , X®¥EX -9 X- 3Q
@ - 3xt- T +4xE +2x- 1 A e 2 fim X 5% 3_ - 3 3x. 2D
o — x®¥5x- 1" 4x* 48) Iimg — - = :=
9 im 3X9 - 3 + 2X _ 23 im 4x° - 3x - - i 1 X2 _ X® ¥ 5x X ]
¥ - 3x10+ 4x° X®¥ 3% - 4x° x®¥ ' ) ”maeﬁx2 -2x 4x -2x°06_
_3x5- 48 _[5-3x% 1 [5x-1_ x®¥ & 3 3¢
10) lIm ———= 24) lim = 36) lim —. =
x®¥ X - 4X x®¥\ Bx- 3 x@¥ x\ 3 50) ”m(m_ m):
i 3x?- 2x° _ Jaxe - 3x B _ 4 [5x-x x.®¥
. m 4x- 3 25) lm ———= 370 lim : = 51) |Im('\/X-1-'\/1- x):
XSX- x®¥m x®¥ x- 2 3x x®¥
. B6X - 4x . )
12) lim——== N o xX3-1 [4x°- 3x 52 Ilm( X*-1-/x*+1] =
) Y 3x- 2x° 26) Iimm: 38) lim——. = ) oy v v )
) 5 x®¥35X3_3X x®¥ ¥ 3x-3 _ >
13) Iim?’x_—SX: Ix-3 ) 5x- 4 _ 53) le(@rg(«/x -1-«/x+1)=
x®¥ 5y - 4x° 27 lim X _ 39) legl(4x- C) vk
. Bx?- 3x x®¥ 3553 _ 3x . 54) Iim(w/x-l- x2+1):
14) )|(|(gl 3 = 40 lim aSX - 3_ 2X- 19: X®¥
X x®¥g 4x X g 55) Ii®n;1(«/x-2-\/5x-3):
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. Ax K 3
9 lim(v3%-3- Jax- ¥ )= i 25X - 162 &) lim%+—X 0 _ o5 lim XX
xO¥ 69) le@)r&\(;ix3 + = ¥ & 3%-1g X®-¥  5X+3
57) Ii®n;|(\3/5x- 1- J/4x- xz) = ?)3_3 o 32 §% o lim AX"- 53 +2x2+1
x 70) lim(2)7" = & SX 0 X®-¥ _ Axd _ Ty 1
58) ||®n¥1(\/3>(- 2. ‘\/X- 5): X® ¥ . 83) ngai 2X3+35 X -TXC+AX +2x-1
X 2 .
. -106
71) Ign;l?x > 1+ = . a?[ 32 & on lim 3% - 4x3+2x:
_®5x?-3  [3x*+40_ X o 84) |><|®ng +m+ = x@-¥ - 3x0 4 43
59) I|®ng - 7 I e 3x° - 4x°
X X X 1 9 lim———=
®foz-3 [3rad 7 lim &% 803 _ a4 K0¥ 2x- AX
. X = _ X + . X® ¥ X _ - 85) ||m + —_— «’ -
60) lim \/ X \/ X = e e w¥g 3X-1g 99) lim X3
2 73) lim(3x)"" = 5 & ¥ 5% - 3x
e3¢ 8 w2 g6 lima1+=2 = S - 3x
61) ngn;n 1t a2 - 38 5 x®¥3 Xg 100) lIM ———===
2 mNes o T &3 O B - 3x
&) limZ 30 _ o N1y " on) lim YX - _
g 2¢ g 75) Iimaci+19 = ° s x®-¥ \[x-3
BX - 26x3-3 x®¥8 Xg &) “maﬁx - ZXQ _ 102 i aBx-3 2x- 16_
63 lim z = . 18 W& AX eNE ax T x 5
¥ & 3 g 76) I|®rQa°1- —I= 2
2 X Xg 2 2 1z
. aésx-3(jx'3_ ._X LIMITSMENYSINFINITS: 103)Iim€8X 3.2 12:
&9 |x|®rgg5 15 77 lim&+30 - eve AX X g
X- 1o X® ¥ X5 89) lim(5x° - 4x* +2x- 3= :
aBx-168 X®-¥ 104) I(!)nl (\/x- 1- \/x+1) =
65 lim == _ 43" L A 2 oy = x®-
x0¥ &5X - 35 78) Ll(@rggi o 0 lim(-4x" +3x"- 5) 105) lim (Jx_l 1- x) =
. 3x+1 “
. aBx-10 X 91) lim = .
66) lim - = : 3 @ - 2_1- X2 ):
) X®¥86x- 3g 79) lg@? Rg = ® ¥4); , 106)X|(!Df_g(\/x 1 \/x +1
) . 4X°+2X ,
. @®C-3x0 _ X 92 lim—; = 107)I|m( X2 - 1- x+1):
67) lim - = 0 lim3- 206 _ x®-¥ 3x°_ 3 X® - ¥
Vg x-1 g ) oy Ny . 4x-3 lim (v/x- 1- \/x* +1) =
a2X- 10%3 Ay x®-¥ Gy? - Gy X® - ¥
%) ”@fi‘g P 81) imal- Y22 = 3 - 2¢ | &3 6
x X @ By~ im=— == = 109) lim -
X®¥g V3x 5 o lim 52 - 3x° )x®-¥g5x_ 1y
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X
110 “maelxz- 30
)x® ¥g X2 B

111)Iimaé 20
X® - ¥8 3X IZ

112) lim 22X 32
xe-¥ &5x- 1 5

D
113) lim aBX- 12
xe-¥ $5x - 3

. 16
114) lim A1+ =X =

X® - ¥ Xb

: 16
115) lim A1- =9

X® - ¥ X g

3..X
116) lim &J+29 =

X® - ¥ Xg

: 45
117) lim A1- Z9

X® - ¥ Xb

--X
®e3x> 0

118) lim

x?-3
- 2x0

lime—m——=
119) leg 4X3 g

e 3X” ¢
x@-¥ §3x2 - 15

LIMITS FINTS:

10,
- 2

121)| |maé2 O
x®0&3x - 35

. A X%- 3%
122)lim—— =

@4 \x-3

a8X - 3 2X- 10
X®- 28 4x X g
aéix 3 2x° - 16 _

123) lim

124)lime

126)I|m8?1+ ax o
1€ -1y

X
. 20

27 limJI+—=> =
x®-1 BXg

X
3 0 _

128|I
) 28 3x° '1;21

X2-3
X - 2x0
129) lim e =
X® - 38 g

130)lim—==
x® 0

1
X

o X-1
: 135)||m
e 4x X g x®

129)li ( \/E) =

136)lim
x® 1

-1
138)I|m =
. X-3
139)lim——=
140) lim —;

141)lim—;

. X
133) lim——=

X®-1y+1

1
134) lim =

X®-2 x4+ 2

1x-1

xX®-1 x+17

x®1 y

-9

XHx-x-1 _

x0-1x° +4%% + 5X+ 2

x? -4x+3
®1 X2 +4x- 5

142)||mw:
®0 x°+3x°- X

-3 +2x+1
143) I|m =
x®-1 5X- 3

X* - 4x+4
144) lim=—— "=
X®-1 X- 2

1

Q0 2
o

00

145Im
) 28x 1

1
?- 8009
146)I|mg =
3gX-2

(
147)Ix|®n}(2- x) =

_\/ +2 -
148)I|m¥:

w2 2x- 4

w

X2
149) lim =
x®-\/§ X -

AP
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DERIVADES

1.- Aplicant ladefinicié de derivada determineu:
a) laderivadadelafuncié f(x) = enel punt x=2
b) laderivadadelafunciéy = 1/x en e punt x=2

2- Aplicant la definicié de derivada trobeu les funcions
derivades de:
af(x)=1U¥ b)gx)=(x+1)>

3.- Aplicant la definici6 de derivada determineu:
Qy'(0) sy=(2-x?
b)y'(-1) siy=3-2/x

4.- Trobeu laderivada de les funcions seglients en €l's punts que

sindiquen:
ay=3¢ P(1,3)
b)y=2-% P(0,2)

Trobeu les funcionsderivades

5-y=x-%X-x-1 6-y=x-4x-21

7-y = (2x+ 1) 8-y=-xX-2x+2
9-y=3¢-3¢-6x+2 10-y=(-3x)(2x - 3)
10-y = (2x - 1)/3x 11.- Y = (- 2¢- 1)(3%- x-3)

12-y =4x/(3x + 1) 13.-y = 1/x

14- _ 2x+1
Y=T3¢ 2
15-  _ 2x-1
Y= +1

16-y =2+ 3+ 4" 17-y=a +b*

18-y =In (3% + 1)

19-  1+x
Y="1-%

20-y = (2¢-3x-10)*°  21.-y =logs (x- 1)

22._ y - 10)(2 -3x-7

23-y=(%-3x)°%-(2x- 3?°

24- _ 3x+2
Y="%"6
5- . g-eX
y=log™g
26.- _(ﬁ-%-%z
Y= - 3x
27- y=¥Inx- 1/Inx
8- i 28 - X 42
Y= 32 sy +11
29.- V—
X -3x-1
30- _ In(2x+3)
y= X+ ¥

31.-y:("31+—|nx
O1-Inx

32.-y: X-X-x+1
Ox¥-3x+1

33.--

Ol1+In(2x + 1)
1+X + %

34.- Y=(1+logs (x + 2)%)?

35 2 + xInx

" Y=log; 2-x Inx

F+x-2¢-1
2+ -Inx

- 1+ (x+1)
v=low 3750y

38- Y= e_>i-l:+e_2i(_2
OX -3¢

36-y_

37

39-, 2%
Y=Ln ex+e-x

40- Y=10%2 %1 41.- Y= (10%) (x*9)

42.- Y= sin(sin(sinx)) 43- Y=3x%*

44 Y= 10> 2 45- Y= (UInx)*

46.- Y= (- 4x +3)* 47.- Y= 1log x

48.- y = Ln(In(In x)) 49.-Y = (2x - 1)/(3 - 4)°
50-Y =sin3x  51.-Y =sin?3x 52-Y =cos(-X)
53-Y =cos(3x -3) 54-Y =cos¥

55-Y =tg?(2x +2) 56.-Y =cotgx 57.- Y =sec 3x
58.-Y =cosec (2x-1)  59.- y=sin(l/x)

(1)

Y =005 (1)

61.-

Y = |nQ.]:.-|.-.99§_).(

01 - cosx
62-Y =tgInx - sec X

63-, . 1+Inx
Y =19 1-Inx

64-Y =5tg°5¢ - 2cos3¥¢ 65- Y = 2.sn?x + 2 cosX
66.- Y = (3nx - cosx)/ (cosx + sinx)
67- Y =tg(In(cos(-x)))  68-Y =sinx. cos’x

69.-Y _l+cotgx
~ 1-cotgx

70-Y = arctg ¥ 71.-Y = arcsin(3x - 1)°
72-Y = sn?(3x - 1)? 73-Y = arccosin3x

74-Y = (arcsin x)* - arcsiné
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75 earc'[gx

.'Y -

76- Y = Utg®X

77.-Y - Xcosx

78 X -1

"Y =arcsine

79-Y = arccotg X’ 80- Y =arccosec 2x 8L.- Y = arccotg X

82.-- arcsin X

X

Y =In

83.- Y = arcsin(-1/x)

8- Y =3 arctg x
85.-Y_Io 1+sin3x
=192 14 cosax
86"Y = arccosﬁ
3x

87.-Y = Oarcsin3x-1

X+1
8-, - (t-1°
2t-4
80-R=10Ot*-3t 90-Y=(tgx)/x O9l-Y=tg x+1
2

92-Y =arctg(x - Inx)  93.-y =sin(sin(l/sin x)
9M-Y =InarctgO¥  95.- Y =X + ()™
9%.- Y = (Snx)* - (cosx)* 97.- Y= 101 4sn2x
98- Y= X™- (Inx)*

99- Y= In sin Oarctg € 100-Y=& .

101- Y= Gsinx

102- Y = 2 arcsin(x-2) - O2 + 4x - ¥

103- Y=In (Usiné) 104.-Y =Intg( x/2)

105-Y =cotgx In(1 +sin) +x  106.- y = sin(1/sinx)
107-Y =arccos¢  108-Y =In cosarctg €
109-- Trobeu y'(0) S y=cosx + sin X

110- Trobeu y'(-1) s y=xe™ + &

111- Trobeu y"(1) si y= 1/x

En els exercicis seglients trobeu |a segona derivada
112-Y =sinx+cosx ~ 113-y=arctgx’ 114.- y=Inx

115-y=2cos’2x  116-y=tgx  117.-y=secx

118-y=xtgx  119.- y= (arcsinx)?
120- y=(snx)*®* 121.-y=secx

Trobeu laderivadaenésimadeles funcions
122- y=¢¢ 123- y=4&"

124.- y=logx 125.- y=1/x

126.- Derivai smplificay=arctg x+4
1-4x

128.- Derivai simplificay=InOsin x + cos x
SinX - CoS X

APLICACIONS DE LES DERIVADES

1.- Estudia € creixement, s maxims i els minims de la
funcioy=>x - 6x¢ + 15x - 8

2.- Determineu elsintervals en els quals és creixent lafuncio,
elsmaximsi elsminimsde  y=3-3%-2x -1

3.- Trobaels maxims, elsminimsi estudia el creixement dela
funcié f(x) =xX-3

4.- Estudieu el creixement delafuncié y=x - 45¢ +5x - 2

5.- Estudieu elsintervals de creixement de lafuncié, aixi com
dsmaximsi dsminims &) y=x.€*  b)y=sin2x

6.- Trobeu el's maximsi minims de lafuncié

ay=xX+xX+1 b)2-3¢

7.- Trobeu elsmaximsi minims de lafuncio y=

X2

x?-1

8.- Trobeu en l'interval [ 0, p] €ls maxims i minims de les
funcions a)y=2sin2x b)y=cos x

9.- Trobeu elsmaximsi els minims de les funcions
ay=x% b)y=x*° c)y=x+2

10.- Trobeu els maxims i els minims i € crexement de la

2x-1 X
b =
X+2 ) X2 +1

funcié a)y=

11- Trobaelsmaximsi minimsdelafuncié f(x) = x/(x-1)

12- Trobeua, bi cenlafuncié y= 3 + ax + bx + ¢ sabent que
téun maxim en el punt (-4, 26) i un minim quan x=0

13- Hi ha algun valor de K que faci que y= xe** tingui un
maxim quan x=1

14- Trobeu els punts d'inflexid i estudieu la concavitat de les
funcions a)y=¥ b)y=xX c)y= x(x-1)°

15 Trobeu ds punts d'inflexi6 de les funcions
Ay=x-3¢-%+9 by=x-3»+7x+1

16.- Trobeu els punts d'inflexi6é de les funcions
ay=xInx b)y=¥Inx

17.- Estudieu la concavitat de les funcions
ay=x-3¢+1 b)y=x-x+5x

18.- Estudieu la concavitat de lesfuncions @) y=Inx b) y=tg x
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19- Lafuncié y= 3% + bx + cx + d passapel punt(-1, 0) i té un
maxim en el punt (0,4). Trobeu la funcié i els altres punts
singulars.

20-- Lafunci6 f(x)= X + bx + 8 t& un minim quan x= 1. Quin és
el valor deb?

21.- Determineu si és creixent lafunci6 f(x)= sinx quan x= o.
22.- Determineu |la concavitat de lafuncié y= x.€ quan x= -1.

23.- Trobeu elsmaximsi €ls minims de les funcions
a) y=2x(1-%) b) x=2 +t-t?

24.- Determineu els punts d'inflexié de la corbay= (Inx)/x

25.- Determineu €s intervals de concavitat de lesfuncions
a) y= X1 - ) b) y= (Inx)/x

26.-Trobeu latangent ales corbes
a)y=sinx ene puntx = p/3
b)y=Inx end puntx=2

27.- Trobeu latangent ales corbes
a) y=arctgx en el puntx=0
b)y=tgx enel puntx=-p/4

28.- Trobeu latangent i lanormal ales corbes
a) y=x2-3¥ - 1enel punt en quetallal'eix y
b) trobeu latangent ala corba anterior en e punt x=0

29- Trobeu I'equacié de la tangent i la normal ala corbay=
+ 2x i que sigui paral.lelaalarectay= 2x

30- En quins punts la corba y=x - 3¢ té latangent paral.ldaa
I'eix x
31.- Trobeu les equacions de les tangents ales corbes y=x2 i y=

Ox en els punts d'interseccio

32.- Donadalafuncié f(x) = 3 cosx + 4 sin x, calculeu
a) el seu valor maxim (penseu férmules d'adicié d'angles)
b) Elspuntsdetall al'eix delesx compresosentre0i 3

ESTUDI DE FUNCIONS
1.- Trobeu les asimptotes obliqlies en €l s casos

ay=¥/(x-1)  b)y=x/(¢ +1)

2.- Representeu graficament les funcions
ay=X-4x+3  b)y=xX-6x+8

3- Representeu grificament  f(x)= 26¢ - 14x + 12
4.- Representeu graficament  f(x)= ¥ - 6

5.- Representeu graéficament f(x)= ' - 105 + 9

6.- Representeu graficament y=sin 3x (primeravolta)
7.- Representeu graficament y=cos’x  (primeravolta)
8.- Representeu graficament y=sin x - cos x

9.- Representeu graficament  y= 1/x

10.- Representeu graficament  y=tg x

11.- Representeu graficament y= sec X

12.- Representeu lafuncio y= e~

13.- Representeu lafuncié y=xe*

14.- Representeu lafuncié y=Inx

15.- Representeu lafuncié y=9- ¥

16.- Representeu lafuncié y=In(>¢ - 5x + 4)

17.- Representeu lafunciod y= x/Inx

18- Fes un esguema de les funcions:
a) y=In(x+1) b)y=(x1)(x+2)2 €)Yy =cCosX
dy=sinx egy=tgc f)y=€*

indicant elstretsprincipals

18.- Fes un esquema de les funcions seguents fixant-te en e

punts de tall i la tendéncia quan x tendeix a més o menys
infinit;

a) f(x) = (¢ 1)Ax+1) b) f(x) = x(x-1)(x-2)(x+1)
) f(X) = (2-x)(x-3)x  d) f(X) = -(x2)3(x+2)2

19- Fes un esquema de la funcié f(x) = (x1)(x-2)(x3). A
partir d'aquest estudi esquematitzalafuncié y= 1/f(x)

20- Representa les funcions:
ay=x(x1)(x2)| b) y=isinx| c)y=[2x+5}4
dy=[x2-2|+1 e€) y=-[cosx|

21.- Representa esguematicament (no cal fer les derivades) les
funcions seglients indicant els punts de tall as eixos i les
asimptotes (casquen'hi hagi): a) y=-2(x+1)(x3)
b)y=2/(x+1)x c)y=2In(x-2) d)y=2e*

22.- Donadalafuncié f(x)=x - 3¢ + 2x

a) Trobaelspuntsdetall i el comportament al'infinit

b) Representalafuncié c¢) Representalafuncié g(x) = 1/f(x)
d) Representa la funcié h(x) = f(x-2) €) Representa lafuncio

k(9 = ()]

23.- Donada la funci6 f(x) = 2¢/(>¢ - 1), determina
a) Lesasimptotes verticalsi horitzontals
b) Elsmaximsi minims

24.- Donadalafuncié f(x) = x-4x
a) Troba el's seus maxims, minimsi punts d'inflexié
b) Dibuixalafuncio
¢) Representalafuncid y= 2/f(x)

25.- Representa esquematicament les funcions
a) f(x) = (x+1)(x2)x b)y=1f(x) c)y =If(x)|
Justificalaresposta

26.- Trobaels maxims, minimsi punts d'inflexi6 de lafuncié
y=x¢&

27.- Representa esquematicament: @ y=3sn(x - p/3) h)

y=1U(¢-1) o y=pC-1d) y=2sin(x+ p6)

28.- Estudia e maxim, minim i €ls intervals de creixement de
les funcions: @) y=x>-2X¢+x-2 b) y=x-cos x

29.- Troba € punts dinflexié i €ls intervals de concavitat i
convexitat de: @) y=(x1).€" b) y=x.e**
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INTEGRALS INDEFINIDES:

51) Cpx(x? - 3)%dx=
52) (px° (< +4)%dx =
53) (yx°(x" - 5*dx=
54) ()¢ (¢ +3%dx=
55) () (x° +5) dx=
56) (Px°(x* +7)%dx=
57) (yin X(cosx)*dx =

58) C‘f_x4 x% - 3dx =

59) CPxR/(x* - 3)%dx=

< 2X

Oy

. 22X
61) Oidx=
(X4_3)7
2
62) ¢ 3x° +4 dx =
(x3+4x)°
< 2X dx=
x%-3

64) ~ COsX dx =

{snx?®
65 (" - 9dx=

66) Ql(-(m X)3dx =

63)

1

1
67)
OZ_X 4'(|n 2X)5

68) & cos(3x- 1)

O4«/sin5(3x- 1)

dx =

dx =
69)

70) dx =

71) 0;dx =

72) O = dx =

76) (yotagxdx=

< 2X-3

Oidx:
m X2 - 3x+1

< Sn3x
78 dx =
) Oé+c033x
~ Cos(3x-1) dx =
- sin(3x- 1)
(%)

dx =

Ot &

81) (yecxdx=
82) (yosecxdx=

79)

80)

83) (yin xdx =

84) (3in 2xdx =

85) (3in 3xdx=

86) (\))ZTQH%dXZ
87) (3n(@x- Hdx=

88) (Pxsin(4x® - B)dx=

89) ()’ sin(7x® +6)dx =
3x-1
( 5
91) ¢y '(sin(f(x))dx=
92) (yosxdx =

)dx =

90) c‘j;in

93) (yos2xdx =

94) (P cos3xdx =

95) OX—2 cosE dx =

14
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9) (¥ cos@x- Ddx=
97) ()ccos(7x® +5)dx =

3x-1
dx =
8 : )

98) (‘yos

6X- 7
7

99) (‘j;os( Ydx =

g
Q/

'(X) cos(f (X))dx =

109) (p®Vdx=
104) (ye™ " Idlx=

\e‘r

X
105) o~ dx =
Jx
106) (p>?dx=
107) (pe>dx =
108) (yin xe™**dx =

109) (yos@x)e™"dx =

110) ¢¥'(e'®dx=
111) (R dx=

112) (§dx=

113) (P dx=

114) (§*Vdx=

L. (7Tx+1)
o
115) == dx =
) C‘éag

116) (x.6(*" Y ax=
117) (yosx.7%™dx =

.8
118) oy dx =

9I0b7 (4x-1)
119) C\)ﬁ dx=

120) (yec® x 119 dx =
121) (yosIx.7"*dx =

122) ¢y '(0.a'®dx=

MESINTEGRALS

1-6

6 (¢ +X + %X +x+1) dx

2-6
0 (2¢ - 3x - 11/3) dx

3.-8 -dx
X

4-0 dx

(@]

8 Ox dx

6-8 (- x-x"?) o

778 (3,3 - 3x- Ox- 1) dx
8-8 (x- 2" dx

9-8 (3x- 1) dx

10'_8 (x - 2)* dx

11'_8 (4% - 3)'% x dx

12-8 (42 -3)1° gx dx

13-9 (3% - 6)° % dx

14-6 (L +3 - 4) dx
073 x)

15- (4% - 4) 10x dx

2x dx
@ -
17-6 _xdx

03¢.1

18.-8 5% dx
6 + 10

16--

oo. 0o

(=Y

19-8 (3:3-3¢ + 1) dx

0-0 5%FT1 dx

21.-8&
(x-2°

22.-8 2dx
(2x- 3)*

23-0 _6x+3 dx
0 Wix

24"8' 3% dx
X - x

25-6 _10x_dx
0 2.8

26.-0 _dx
X+6

27-6 _6x.dx
032+1

28.-8 e dx
e+2

29-0 .
0 sin*x cosx dx

30-6
0 cos 3x dx

31-6
0 sin4dx dx

32-6
6 tg x dx
33-6
6 cotg x dx

34.-6
6 sin(3x + 4) dx

35.-0 sin2xdx
3+ cos 2x

- dx

36.-
Q+(3+x)2
. adx

37- (F_'_ 162

38-0
0 sec x dx

39-90
0 cosec x dx

5

40- 5
+ 3X

AL-8 o cos e dx
42- 8 sin O dx

X
B3-0 _dx
0 51679%

15
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INTEGRALS DEFINIDES:

Calculeu lesintegrals

1
1) (‘9(x2 +x+1)dx =

el+Inx
2 Q < dx
3) (%dx -

4) c‘i(x3-4x)dx
5) éx.ezxdxz

N 2
6) 04(x - A)dx =

2p
8) @n xadx =

9 () lsinxdx=

AREES | VOLUMS

10) Caculal’areacompresaentrelafuncio f(x)=sin x , I’eix d' abscissesentre 0 2p.

1)1(% Busqueu unafuncié que prengui €l valor 12 per x = 1i que lasevaderivadasigui
33X -2x+6

12) Trobeu |'areacompresaentrelacorbay=sinxil'eix x entre0i p.
13) Trobeu l'arealimitada per lapardbolay=* - 9i I'eix d'abscisses.
14) Trobeu |'areacompresaentre lapardbolay=>° - 5x + 6 i larectay= 2x

15) Trobeu |'areacompresaentre les parabolesy=x? - 6X +5i y=5+ 6x -

16) Trobeu |'arealimitadaper lacorbay=x, 'eix d'abscissesi latangent alacorbaen el punt

P(1, 1).

17) Calculeu I’ area limitada per la corba y=x-4, I'eix de les x i la tangent a la corba en el pun
x=1

18) Esdonalapardbolay?= 6x. Estallaper larectax= 6. En els punts d'interseccio es tracen le
tangents. Trobeu I'areaddl mixtilini format per laparabolai lestangents.

19) Calculeu € volum del cilindre engendrat pel rectangle limitat per lesrectesy=2, x= 1, x=
i y=0quan giraentorn del'eix x.

20) Calculeu el volum del solid que sobté en girar laporcié de corbay= sin x compresaentre 0
p.

21) Determineu e volum determinat per la superficie compresa entre les corbes y= 2¢ i y= 4:
quan giraentorn de I'eix d'abscisses.



